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Rudin-Keisler-Ordnung der Ultrafilter Besprechung am 0. Dezember

30. Zeige: Ist V ⊆P(ω) ein Ultrafilter über ω und f : ω → ω eine Funktion, so ist

f(V ) :=
{
x ⊆ ω : ∃y ∈ V

(
f [y] ⊆ x

)}
ebenfalls ein Ultrafilter über ω.

Für Ultrafilter U ,V ⊆ [ω]ω definieren wir

U ≤RK V :⇐⇒ U = f(V ) für eine Funktion f : ω → ω

und
U ≡RK V :⇐⇒ U = f(V ) für eine Bijektion f : ω → ω .

31. (a) Zeige, dass die Relation “≤RK” transitiv ist.

(b) Zeige, dass die Relation “≡RK” eine Äquivalenzrelation ist.

32. Ist U ⊆ [ω]ω ein Ultrafilter und f : ω → ω eine Funktion, so gilt:

f(U ) = U −→ {n ∈ ω : f(n) = n} ∈ U (∗)

Zeige, dass aus (∗) folgt:

f(U ) ≡RK U −→ ∃x ∈ U
(
f |x ist injektiv

)

33. Zeige: Sind U ,U ′ ⊆ [ω]ω zwei Ultrafilter, wobei U ein Ramsey-Ultrafilter ist, so gilt:

U ′ ≤RK U −→ U ′ ≡RK U


